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4. Kladné celé ¢isla a, b spliiaji rovnost b2 = a? + ab + b. Dokéite, Ze b je druhou
mocninou kladného celého ¢isla.

5. Dany je rovnoramenny trojuholnik ABC so zakladnou BC', vnutri ktorej je zvoleny
bod D. Nech E, F' st postupne také body na stranidch AB, AC, ze plati | BED| =
= |{DFC| > 90°. Dokazte, ze kruznice opisané trojuholnikom ABF a AEC sa
pretinaju na priamke AD v bode réznom od bodu A.

6. Pre kazdé kladné celé ¢islo k& oznatme P(k) pocet vSetkych kladnych celych
4k-cifernych ¢isel, ktoré mozno zostavit z cifier 2, 0 a ktoré su delitelné ¢islom 2 020.

Dokazte nerovnost )
2k —1
P(k) 2 ( . )

a urcte vSetky k, pre ktoré nastane rovnost.
(Pozndmka. Zépis kladného celého ¢isla nemoze zacinaft cifrou 0.)

Na rieSenie tloh je 4,5 hodiny, za kazda tlohu méZete ziskat najviac 7 bodov. Pocas
sutaze nie je dovolené pouzit ziadne elektronické pristroje ani ziadne pisomné materialy.
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