69. roénik Matematickej olympiady, 2019/2020

Ulohy 8kolského kola kategérie B

1. Najdite vsetky celé ¢isla a, pre ktoré mé rovnica
a(x® + ) = 3(2* + 1)
aspon jeden celociselny korer.

2. Dokéazte, ze stredy kruznic zvonka pripisanych jednotlivym strandm Iubovolného
konvexného stvoruholnika lezia na jednej kruznici.

(KruZnicou pripisanou napriklad strane AB konvexného $tvoruholnika ABCD
rozumieme kruznicu, ktorda sa dotyka strany AB a polpriamok opac¢nych k pol-
priamkam AD a BC.)

3. Urcte najvicsie prirodzené ¢islo k, pre ktoré mozno na Sachovnicu 8 x 8 rozmiestnit
k vezi a k strelcov tak, aby ziadna figirka neohrozovala int. (Strelec ohrozuje
Tubovolné policko diagonaly a veza Iubovolné policko riadka aj stlpca, na ktorych
stoja.)

Skolské kolo kategérie B sa kona,
v utorok 28. januara 2020

tak, aby zacalo dopoludnia najneskor o 10:00 a aby sutaziaci mali na riesenie tiloh
4 hodiny ¢istého ¢asu. Za kazda ulohu moze stfaziaci ziskat 6 bodov. Uspesnym
rieSitelom je ten Ziak, ktory ziska 10 alebo viac bodov. Pocas stitaze nie je dovolené
pouzit kalkulacky ani ziadne iné elektronické pristroje a Ziadne pisomné materialy.
Tieto udaje sa ziakom oznamia pred zaciatkom stutaze.

Riesenia tloh budt v den sutaze od 14:00 dostupné na internetovych adresach
www.olympiady.sk a skmo.sk.

Ucitelia poslu opravené riesenia Skolskych kol aj s vysledkovou listinou predsedom
KK MO alebo nimi poverenej osobe do 15. februara.
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