68. ro¢nik Matematickej olympiady, 2018/2019

Ulohy krajského kola kategérie B (madarska verzia)

1. A nemnegativ valds a, b szamokra fennall az a + b = 2 egyenloség. Hatarozd meg a

a4
 ab+1

kifejezés lehetd legkisebb és legnagyobb értékét!

2. Keresd meg az 6sszes olyan nyolcjegyli szamot, amelynek az elsé két és az utolso
két szamjegyének torlése utan 2 019-szer kisebb szamot kapunk!

3. Adott az S kozépponta k korvonal és egy AB hurja, amely nem atmérd. A BA-val
ellentétes félegyenesen ki van valasztva egy B-t0l kiilonb6z6 K pont. Bizonyitsd be,
hogy az AK S haromszog koré irt kore a k korvonalat abban a C' pontban metszi,
amely a B pont tiikorképe az SK egyenes szerinti tengelyes tiikrozésben!

4. Egy nemiires véges halmazt négyzetesnek neveziink, ha az 6sszes elemének szorzata
négyzetszam. Bizonyitsd be, hogy a {1,2,3,...,20} halmaznak pontosan 2'? — 1
négyzetes részhalmaza van!

A B kategoria keriileti forduléjara
2019. aprilis 2-an (kedden)

délel6tt kell sort keriteni agy, hogy legkésébb 10 érakor kezdddjon és a versenyzoknek
a feladatok megoldasara 4 o6ra alljon a rendelkezésiikre. A versenyz6 mindegyik
feladatért 6 pontot szerezhet. Sikeres megoldénak nyilvanul az a versenyzo, aki 10
vagy tobb pontot szerez. A verseny folyaméan tilos a szédmoldégépek és egyéb mas
elektronikus segédeszkozok, valamint barmilyen irasos jegyzetek hasznalata. Ezeket
a feltételeket a verseny kezdete el6tt kell a versenyzék tudoméasara hozni.

A feladatok megoldéasai a verseny napjan 14 ératél megtekintheték lesznek a kovet-
kez6 weboldalakon: www.olympiady.sk és skmo. sk.
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