68. roénik Matematickej olympiady, 2018/2019

Ulohy krajského kola kategérie B

1. Pre nezaporné realne ¢isla a, b plati a +b = 2. Urcte najmensiu a najvacsiu moznu
hodnotu vyrazu
a® + b?
ab+1"

2. Néjdite vsetky osemciferné ¢isla s touto vlastnostou: ked vyskrtneme v ¢isle jeho
prvé dve a jeho posledné dve cifry, dostaneme Stvorciferné ¢islo, ktoré je 2 019-krat
mensie ako ¢islo povodné.

3. Dana je kruznica k so stredom S a tetivou AB, ktord nie je jej priemerom. Na
polpriamke opacnej k polpriamke BA je vybrany Iubovolny bod K rozny od B.
Dokazte, ze kruznica opisana trojuholniku AKS pretina kruznicu £ v takom
bode C, ktory je simerne zdruzeny s bodom B podla priamky SK.

4. Hovorime, ze mnozina kladnych celych ¢isel je stvorcovd, ak je neprazdna, konecna
a ak sucin vsSetkych jej prvkov je druhou mocninou celého cisla. Dokazte, ze
mnozina {1,2,3,...,20} ma prave 2'2 — 1 §tvorcovych podmnozin.

Krajské kolo kategorie B sa kona
v utorok 2. aprila 2019

tak, aby zacalo dopoludnia najneskor o 10:00 a aby stufaziaci mali na rieSenie tloh
4 hodiny ¢istého ¢asu. Za kazda tlohu moze stfaziaci ziskat 6 bodov. Uspesnym
riesitelom je ten ziak, ktory ziska 10 alebo viac bodov. Pocas sutaze nie je dovolené
pouzit kalkulacky ani ziadne iné elektronické pristroje a ziadne pisomné materialy.
Tieto udaje sa ziakom oznamia pred zaciatkom sttaze.

RiesSenia tdloh budt v den sufaze od 14:00 dostupné na internetovych adresach
www.olympiady.sk a skmo. sk.
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