68. roénik Matematickej olympiady, 2018/2019

Ulohy krajského kola kategérie A

1. Dané je prirodzené ¢islo n. Tom a Jerry hraja proti sebe hru na plane pozosta-
vajucom z radu 2018 policok. Na zaciatku Jerry polozi figiirku na nejaké policko.
V kazdom kroku potom Tom povie celé ¢islo z intervalu (1,n) a Jerry posunie
figirku o vysloveny pocet policok podla svojej volby bud dolava, alebo doprava.
Tom vyhréava, akondhle Jerry nemd kam spravit tah. Néjdite najmensie n, pre
ktoré Tom vzdy dokéze volit ¢isla tak, aby po koneénom pocte krokov vyhral.

2. Najdite vSetky celé ¢isla m a n, pre ktoré plati n”~! = 4m? + 2m + 3.

3. Dany je pravouhly trojuholnik ABC'. Na jeho prepone BC lezia body D, E také,
ze |CD| = |CA|, |BE| = |BA|. Nech F je taky vnutorny bod trojuholnika ABC),
7ze DEF je pravouhly rovnoramenny trojuholnik s preponou DE. Aké je velkost
uhla BFC?

4. Najdite maximalnu hodnotu vyrazu a? + b? + ¢? pre redlne ¢isla a, b, ¢ také, ze
vSetky tri ¢isla a + b, b+ ¢, ¢ + a sa z intervalu (0, 1).

Krajské kolo kategérie A sa kond
v utorok 15. januara 2019

tak, aby zacalo dopoludnia najneskér o 10:00 a aby sttfaziaci mali na rieSenie tloh
4 hodiny ¢istého ¢asu. Za kazda tlohu méze stfaziaci ziskat 6 bodov. Uspesnym
riesitelom je ten ziak, ktory ziska 10 alebo viac bodov. Pocas sutaze nie je dovolené
pouzit kalkulacky ani ziadne iné elektronické pristroje a ziadne pisomné materialy.
Tieto tdaje sa ziakom oznamia pred zaciatkom sutaze.

RieSenia tuloh budt v den stfaze od 14:00 dostupné na internetovych adresich
www.olympiady.sk a skmo.sk.
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