66. roénik Matematickej olympiady, 2016/2017
Ulohy krajského kola kategérie B

1. Najdite vsetky dvojice prirodzenych cisel a, b, pre ktoré plati

66 66
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2. Na kruznici k£ je vyznaceny konecny pocet jej oblikov, pricom ich zjednotenie
pokryva celt kruznicu k a kazdy obltk ma dizku mensiu ako je obvod kruznice k.
Dokézte, 7e existuje takd podmnozina M danej mnoziny oblikov, Ze stcet dlzok
vsetkych oblikov z M nie je vicsi ako dvojnasobok obvodu kruznice k a zaroven
zjednotenie oblukov z M pokryva cela kruznicu k.

3. V rovine st dané kruznice k a [, ktoré sa pretinaju v bodoch E a F'. Dotyc¢nica
ku kruznici [ zostrojend v bode E pretina kruznicu k£ v bode H (H # E). Na
obliku EH kruznice k, ktory neobsahuje bod F, zvolme bod C (E # C #
# H) a prieseénik priamky CFE s kruznicou [ ozna¢me D (D # FE). Dokéaite,
ze trojuholniky DEF a C'HF' st podobné.

4. Urcte vsetky hodnoty redlneho parametra p tak, aby rovnica
2017+ 1~ 1~ |1~ o] | = 20162 + p

mala prave tri rieSenia v obore realnych ¢isel.

Krajské kolo kategorie B sa kona
v utorok 11. aprila 2017

tak, aby zacalo dopoludnia najneskor o 10:00 a aby stufaziaci mali na rieSenie tloh
4 hodiny ¢istého Gasu. Za kazdu tlohu méze stfaziaci ziskat 6 bodov. Uspesnym
riesitelom je ten ziak, ktory ziska 10 alebo viac bodov. Pocas sutaze nie je dovolené
pouzit kalkulacky ani ziadne iné elektronické pristroje a ziadne pisomné materialy.
Tieto daje sa ziakom ozndmia pred zaciatkom sutaze.

Riesenia tloh budt v den sufaze od 14:00 dostupné na internetovych adreséch
www.olympiady.sk a skmo.sk.
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